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Duopdliumok

A Cournot-féle duopdlium

Kindlati duopdlium: két termélallit els termékeket
Verseny a termékmennyiségekkel
A piaci kereslet inverz fluggvényep=a-bq. Valamely ar mellett kialakulo

keresletet két vallalat elégiti ki. Legyep az i-edik vallalat outputja,= 1,2akkor ez
azt jelenti, hogyp=a-b(q, +q,). Ennek segitségével a vallalatok teljes bevételei
hatarozhatok meg

TR,(a) = pg, =[a-b(a, +a,)]a, =aq, —bg? —bg,q, ,
i,
TR,(a) = pa, =[a-b(q, +a,)|a, = ag, -ba? - ba,g,.

Az ezeknek megfelélhatérbevételeEMR = CZI-—RJ

q
MR, (q) =a-2bq, - baq,,
es
MR, (q) =a-2bq, - b, .

Az egyszeiiség kedvéért tételezzik fel, hogy mindkét vallatétiseégszerkezete
azonos, meégpedig

TC(q)=cq+FC,

Ebben az esetben a hatérkbltséé =£j

dqg
MC, () = MC,(a)=c,

A profitmaximum feltétele, hogy a hatarbevétel ed§degyen a hatarkoéltséggel, igy az
optimalis termelési szintek meghatérozédsa az aféhibtelek alapjan torténik:

MR, (q) =a-2bg, -ba, =c,
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MR, (q)=a-2bg, ~bg, =c.

Ha ezeket az egyenletekgt-re, illetve q,-re rendezzuk at, akkor azt kapjuk, hogy

g =2C 1

o2 277
ill.,

g, =3¢ 1,

Zoo2p 2%

Latszik, hogy az l-es vallalat dontése a ll-esalatl dontését fligg és forditva, a ll-es
vallalat dontése attdl fligg, hogy az I-es véllata@nnyit allit eb, tehat a két cég termelési
szintjéBl valé dontéseiket a masik vallalat — valés vaglt védontésére reagalva hozza
meg. Ennek szellemében a fenti 6sszefliggésekktiofliggvenyeknalevezziik.

A reakciofliggvények segitségével hatarozhatok naegggensulyi mennyiségek:

o_ D_a—C
9 =0, =—(—-

3b

Ez a helyzet lathato az aldbbi koordinata-rend&msre itt az egyes vallalatok
reakciofuggvenyeiR;-vel, i = 1,2, jeldltuk.
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Kénnyen megmutathatd, hogy @ =q; :% egyensuly stabil. Ugyanis tegyik fel,

hogy valamelyik vallalat — legyen ez most az I-eabbdl indul ki, hogy a masik vallalat
semmit sem allit él Ebben az esetben az l-es vallalat termelési jézinnek

megfeleben rogziti; ez most az A pont lenne. Ez jelentiesl vallalat dontésének alapjat,
amely ennek alapjan reakciofliggvenyét figyelembe\@utputjat a B pontban régzitené.
Ezt koveti az l-es vallalat dontése, stb. Lathatégy ennek a valtakozé dontési
folyamatnak a végeredménye a kordbban analitikossghatarozott egyensulyi pont lesz.
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Feladat: Tegyuk fel, hogy a két véllalat a terméket kiléztbtechnoldgia segitségével allitja
els. Ennek megfelélen a koltségfiiggvények mar nem azonosak, fas{(q) = c,q+ FC és

TCZ(q) =c,q+FC, aholc, <c,. Hogyan hat ez az egyensulyi pontra?
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A Stackelberg-modell

A Stackelberg-duopdlium elméletét szintén a merggriserseny modellezésére dolgoztak ki.
Tegyuk fel most is, hogy a piaci keresletet mosaig=a- bq, illetve p = a—b(q1 +q2)

inverz keresleti fuggvénnyel adjuk meg. Cournot gilpgvel szemben azonban most azt
tételezzik fel, hogy létezik egy veéetallalat, amelynek dontése a masik — a kéwvet
vallalat szdméara adottsag, a kdvetallalat tehat a vezét vallalat dontéséhez gy
alkalmazkodik, mintha Cournot-verseny volna. E#tjatenti, hoquz(ql), vagyis a vezét

vallalat tudja, hogy a kovétvallalat termelési dontését annak fuggvényéberzdyoamito
maga dontétt. Legyen az l-es véllalat a vézsig, a ll-es vallalat pedig a kogetAkkor a
teljes bevételek:

TR,(a) = pa, =[a-b(a, +a,(a,))|a, = aq -ba? -ba,(a,)a;.
ill.,

TR,(a) = pa, =[a-b(q, +a,)|a, = ag, —ba? - ba,g,.

Az ezeknek megfelélhatarbevételei (Vigyazat, @R, (q) kifejezés utolsé tagja derivalasnal
szorzatként kezelefd):

d
MR, (q) = a-2bg, - b{d—gqu + qz(ql)} ,

i
és
MR, (q) =a-2bq, - bg,.
Most is azonosnak tekintjik a technoldgidkat éebtdddoan a koltségfiiggvenyeket is, azaz
mindkét vallalat esetén érvényes a
TC(q)=cq+FC
kifejezés, Ebben az esetben a hatarkoltségek

MC,(a) =MC,(a)=c
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Ennek alapjan a profitmaximumok feltételei

d
a-2bq, - b{d_gqu + qz(Q1)} =cC

1
és
a—-2bqg, —bg, =c

Az utobbi 6sszefliggést,-re megoldva azt kapjuk, hogy

amivel viszont maris a veZevallalat profitmaximum-feltételében szerémz(ql) kifejezést

is  meghataroztuk. Ennek megféleh %:—%. Ezeknek az eredményeknek a
a

felhasznalasaval a vedetallalat profitja maximalis, ha teljesul a

1 a-c 1
a-2bg, -b--q,+——--0q,|=c¢C
- { 2" 2 2q1}

feltétel. Ebldl az optimalisq, érték konnyen adodik,

q:a—c
toop

ezt felhasznalva kapjuk a kovetallalat optimalis kibocsatasara:

q, = a-c
2 4b
Feladat: Tegyuk fel, hogy a két vallalat a terméket kulonbtechnoldgia segitségével allitja
els. Ennek megfelélen a koltségfiiggvények mar nem azonosak, fas(q) = c,q+ FC és

TC,(q)=c,q+FC, aholc, <c,. Hogyan hat ez az egyensulyra?
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A Bertrand-Modell

Nem sokkal Cournot modelljének megjelenése utaalfogzta megoseph Bertrandrancia
matematikus kritikajat. Cournot modelljében nemlatiiozott arrdl, hogy az arak valtoznak-
e. Bertrand felfogasa szerint két vallalat versesglkal inkabb az arak tertletén zajlik, mint
az arképzeésnél sokkaldigényesebb termelésben. Felfogasa szerint tehaldaagot inkabb
olyan modell irna le, amelyben a két vallalat —n&m szimultan médon — az arak
megallapitasaval konkuralnanak.

Cournot és Stackelberg megkozelitéseihez hasonbédet itt is arrdl van sz4, hogy a két

vallalat a piac teljes keresletét egymas kozottamsik fel, a kuldonbség az, hogy ezt az
arverseny segitségével valésitanak meg. Tegylkdgly a teljes piaci keresletet a szokasos
inverz keresleti fliggvénnyel modellezziik=a- .bq

Nyilvanvald, hogy a két vallalat kélcsonds fidgggge ebben az esetben is megmarad, hiszen
ha valamelyikik a profitmaximalizal6 arat szeretnéghatarozni, akkor ez tébbek kozott
attol is fligg, hogy a versenytars vajon milyen dl&pitott meg. Ha az utdbbi alacsonyabb
lenne, akkor az egész piaci kereslet nala jelenag és az ébbi vallalat bevétele zérus
lenne. Ezzel tehdt olyan helyzet alakult ki, hogtelges piaci keresletet az a vallalat tudna
kielégiteni, amelyik a terméket alacsonyabb araralid, a terméket magasabb aron kinalo
vallalat felé irAnyul6 kereslet O lesz. Amennyilzekét ar éppen egyénégymassal, akkor az
ezen ar mellett |étézpiaci keresletet megfelezik. Ennek értelmében-@z Vallalat keresleti
flggvénye az alabbi képlettel irhatd le — a Il-éHlalat altal rogzitetp, ar az I-es vallalat

szadméara természetesen adottsag:

0, ha p, >p,
_ 1 _
6 (py,P,)=450°(p1,P2). ha pi=p, .
a°(p..P,). ha p,<p,
A fenti kifejezésnek megfelélinverz keresleti fuggvényt a kévetkegrafikonban piros
szinnel jeloltik; itt a(0,a) és (E ,Oj pontok altal meghatarozott egyenes a teljes piaci

kereslet inverz keresleti gorbéje.
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Vilagosan latszik, hogy az I-es vallalat inverzdddeti fliggvénye nem folytonos, ezért nem is
derivalhatd, vagyis a szokasos marginalis elentzégin alkalmazhato.

Feladat Gondolja meg: mi gartalmi kapcsolat a derivalhatésag és kdzgazdasagi jejeksé
elemzése kozott?

A probléma megoldasat a kdvetkegondolatmenet segitségével talaljuk. Tudjuk, hagya
vallalat éri el a maximalis profitot, amelyik anegket alacsonyabb aron kindlja, igy mindkét
vallalat arra torekszik, hogy minél alacsonyabl aliapitson meg. Az ar alsé hatara viszont
a hatarkoltség. Ha az ar egyerénne a hatarkdltséggel, akkor ez azt jelentengy haz
utolsé megtermelt termékegysé@a@litdsa éppen annyiba keriilne, amint amekkoratbiveé
realizalna a termé] ha ezt eladna. A hatarkoltségnél alacsonyabb zék eszerint azt
implikadlna, hogy az utolsé termékegység nem hozea ab termelés koltségeit, tehat
veszteségesen Allitottak volnad edzt; ez pedig nem raciondlis. igy a véllalatokikata
legfeljebb a hatarkdltség szintjére csokkentenék.

a) Tegyuk fel, hogy a két vallalat azonos hatarkoksemellett termel, azaz =c, =c,,

amibdl c=p, =p, adédik. Tehatc=p=a— bgilletve q']:% . Mivel az arak

ezt a termékmennyiséget — egy kordbban emlitetétéddzés szerint — fele-fele
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aranyban termelik. Ezért érvényes, hogy=q, :%%. A két vallalat profitjai

igy:

N, =p,a;-c,g; =cg; —cg, =0

M, =p,q; —¢,0;, =cg, —cq, =0.

Megéallapithatd, hogy a Bertrand-duopdl azonos kat@egek esetén nem biztosit
pozitiv profitot.

b) Tekintsik most azt az esetet, amikor a hatarkétsddilonbodek, legyen
példaul c, #c,, és c, <c,. Egyik elképzelhét arazasi stratégia lenne
p, =P, =C,. Az |-es véllalat szamara ez viszont nem lennarapis, hiszen

ha ezt az &rat csak nagyon kis mértékben csokkentdkor az egész piaci
kereslet felé irAnyulna, ami nyilvan nagyobb putfjelentene, azaz ha az l-es
vallalat az arat g, =c, —1 szinten régzitene, akkor ezzel kiszoritana a ll-es
véllalatot a piacrdl. Ha tehqt, =c, -1 ésp, =c, a két véllalat altal rogzitett
arak lennének, akkor az l-es vallalat esetén azpn&ak, hogy

p, =C,-T=a-bg, amikl g; =%2+T és nyilvan g, = 0 adodna. Az

utobbi egyerdisegldl I, =0 kovetkezne, mig az l-es vallalat profitja

a-c,+1 a-c, +
b b

profitja pozitiv, mert az arat nem a sajat hatégéi-szintjére csokkentené,

hanem csak valamivel a ll-es vallalat altal megtwatdtt minimalis ara ala.

T .
n, =p,a2-c,a=(c, - 1) >0 lenne. Az l-es véllalat



